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En este trabajo se estudian álgebras conmutativas sobre un cuerpo F de caracteŕıstica

distinta de 2, 3. Las álgebras no son necesariamente asociativas ni de dimensión finita. El

asociador (x, y, z) se define como (x, y, z) = (xy)z−x(yz). Se estudian álgebras que satisfacen

las tres identidades siguientes donde t, β, γ son escalares en F.

((xx)y)x + t((xx)x)y = 0 (1)

((xx)x)(yx)− (((xx)x)y)x = 0 (2)

β((xx)y)x + γ((xx)x)y − (β + γ)((yx)x)x = 0. (3)

Cuando t 6= −1, la identidad(1) implica

((xx)x)x = 0. (4)

Se prueba que con la excepción de unos pocos valores de los parámetros, la primera

implica tanto la segunda como la tercera. La primera es equivalente a una combinación de

((xx)x)x = 0 y de la tercera.

∗Partially supported by FONDECYT 1030919.
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Se dan también ejemplos que muestran que nuestros resultados son en un sentido razon-

able los mejores posibles. La identidad (2) se llama la identidad 3-Jordan. Se sabe, (ver

Hentzel y Peresi[4]) que son álgebras de Jordan o de Pseudo Composición. El caso especial

de la identidad (3) cuando β = 1 y γ = 2 se llama la identidad casi-Jordan:

3((xx)y)x = 2((yx)x)x + ((xx)x)y. (5)

Esta identidad ha recibido una atención considerable (ver Osborn[4,5], Petersson[7],

Hentzel and Peresi[3], Sidorov[8]). Se sabe que cualquier álgebra que satisface la identidad

(5) es de Jordan śı y sólo śı es cuatro-potencia asociativa.

En un álgebra que satisface la identidad (5) el generado por los elementos de la forma

(xx, x, x) forma un ideal trivial. Consecuentemente, cualquier álgebra semi-prima que sat-

isface la identidad (5) es un álgebra de Jordan.

En el estudio de las identidades de grado cuatro no implicadas por la commutatividad,

Osborn[5] clasificó aquellas que son compatibles con poseer un elemento unidad. Carini,

Hentzel, y Piacentini-Cattaneo[1] extienden este trabajo quitando la restricción de la exis-

tencia del elemento unidad. La identidad (3) aparece como una de las identidades adicionales

de grado cuatro. En un álgebra con unidad, la identidad (3) implica que (β+3γ)(y, x, x) = 0.

Esta identidad de grado tres, además de la conmutatividad y la caracteŕıstica distinta de 3

implican la asociatividad cuando β + 3γ no es cero.

En [2] Correa, Hentzel y Labra prueban que las identidades (3) y (4) juntas implican

que el operador de multiplicación es nilpotente.
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