UNA NOTA SOBRE VARIEDADES DE PRYM-TJURIN

ANGEL CAROCCA AND RUBI E. RODRIGUEZ

Considere W una superficie de Riemann compacta. Una corre-
spondencia en W es por definiciéon un divisor D sobre el producto
W x W. Cualquier correspondencia D induce un endomorfismo Dp
en el Jacobiano JW de W. Reciprocamente, para todo endomorfismo
D de JW existe una correspondencia D tal que D = Dp. Para la
mayoria de correspondencias D que se encuentran en la literatura, se
tiene que D es un multiplo de Ijy .

En [4] A. Tjurin inicia la investigaciéon de correspondencias D
simétricas, efectivas y sin puntos fijos sobre W tales que D satisface
una ecuacion de la forma

(P-1)(DP+q-1)=0 (1)

Para estas correspondencias se tiene que P = Im(D — Ijy) es una
variedad de Prym-Tjurin de exponente ¢, con la propiedad que la
restricciéon de la polarizacién candénica de JW a P es g¢-veces una
polarizacién principal de P.

Por ejemplo, Jacobianos son variedades de Prym-Tjurin de expo-
nente 1 y variedades de Prym (clésicas) asociadas a cubrimientos
dobles son variedades de Prym-Tjurin de exponente 2.

En [2] V. Kanev construye correspondencias D simétricas, efectivas,
sin puntos fijos asociadas a representaciones absolutamente irreducibles
de grupos finitos (por ejemplo para grupos de Weyl), para las cuales
el endomorfismo asociado D satisface la ecuacién cuadrética (1) para
algin q.

En [3] J. Mérindol interpreta las correspondencias de Kanev en térmi-
nos de proyectores (naturales) asociados al grupo y la representacién
absolutamente irreducible considerada.

En forma resumida, sea V' una representacion absolutamente irre-
ducible del grupo G, sea A € V (genérico) y <,> una forma

(racional) simétrica G-invariante negativa definida en V.
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Escribamos

ka=[-<AA>-1> g+> <Agh>g

ge G ge G

=—T+ > (<Agr—A>-l)
g€ G—{1}
Se puede probar que los coeficientes
<ANgA=A>—-12>0
Gl < \A>
y que k) satisface la ecuacién (1) con g = —H—’, donde n
n

es el grado de V.
De esta forma la correspondencia de Kanev es

> (<AgrA-A>-1)g
g €G—{1}

En [1] Carocca y Rodriguez dan una construccién general para proyec-
tores racionales para cualquier representacion compleja irreducible de
un grupo finito. Usando esta construccion, en esta nota extenderemos
los resultados de Mérindol-Kanev.
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