CORRESPONDENCIA DE KANEV, ACCIONES DE
GRUPOS Y VARIEDADES DE PRYM-TYURIN.

ANITA ROJAS

1. INTRODUCCION

Es sabido que encontrar variedades de Prym-Tyurin de exponente
pequeno, respecto a su dimension, no es un trabajo facil [5].

Kanev [2] construyé familias de ellas, considerando grupos de Weyl.
Estos tienen la particularidad que todas sus representaciones racionales
son absolutamente irreductibles (i.e. irreductibles sobre C). El procedi-
miento seguido alli es considerar cubrientes cuyo grupo de monodromia
es el correspondiente grupo de Weyl.

Nosotros seguimos una aproximacion sutilmente diferente: conside-
ramos superficies de Riemann con la accién de un grupo (finito) G,
a partir de ese contexto encontramos una variedad de Prym-Tyurin
como subvariedad de la Jacobiana de algtin cuociente intermedio. La
ventaja de este punto de vista es que se puede aplicar el conocimiento
adquirido en acciones de grupos y descomposiciones de Jacobianos con
accion de grupo [1], [3], [4], [6], [7].

Desarrollamos un método que nos permite a partir de un grupo cons-
truir una correspondencia al estilo de Kanev. El problema es que no
siempre quedara libre de puntos fijos, condicién clave para que la re-
sultante subvariedad por ella definida sea de Prym-Tyurin. Este pro-
cedimiento aplicado a los grupos de Weyl, entrega las mismas familias
encontradas por Kanev.

Esta comunicacion tiene por objetivo presentar el método para en-
contrar correspondencias del estilo de las de Kanev usando teoria de
Galois. Esto tiene por consecuencia la construccion de variedades de
Prym-Tyurin en el caso en que la correspondencia es libre de puntos
fijos [2]. Lo aplicamos a los grupos de Weyl, obteniendo un poco més
de informacién que la obtenida en [2]. Ademds, construimos familias
de variedades de Prym-Tyurin considerando la accién del grupo alter-
nante As, el cudl no es de Weyl y ademas no tiene sus representaciones
racionales absolutamente irreductibles.
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2. GENERALIDADES

Las siguientes son definiciones clasicas y que ya presentamos en la
version anterior de este encuentro.

Una variedad abeliana principalmente polarizada (P, X)) se llama de
Prym-Tyurin (respecto de una curva C) si existe una curva (proyectiva,
lisa e irreducible) C tal que P se inyecta como una subvariedad abeliana
de la Jacobiana (JC,0) de C, i : P — JC, de tal forma que i*(0) =
q>. q € N se llama el exponente de P.

Dada una curva C, una correspondencia es un elemento I € Div(C x
). Este define un endomorfismo de JC , que denotaremos de la misma
manera. Dado en términos de 2 € C, K(z) := pa.(pi(2)NK) € Div(C),
donde p; y p2 son las proyecciones en la primera y segunda coordenadas.
El endomorfismo K en la Jacobiana esta dado por la extension de lo
anterior a JC = Div?(C)/Ppal(C). K se dice simétrico si K!(x) =
p1«(p5(x) NK) es igual a K(z) y libre de puntos fijos si LN A = (), con
A la diagonal en Div(C x ().

El criterio de Kanev [2] se puede resumir en que si K es una corres-
pondencia en C' efectiva, simétrica, sin puntos fijos y que satisface que
K?+(q—2)K —(q—1) es linealmente equivalente a 0. Entonces la sub-
variedad P de JC' determinada por la imagen de 1 —~x, es una variedad
de Prym-Tyurin con respecto a C' y de exponente q.
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