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R. L. Adler, A. G. Konheim y M. H. McAndrew [1] introdujeron el concepto de
entropia topoldgica para funciones continuas entre espacios compactos. Este concepto
fue generalizado por Bowen [2] para funciones uniformemente continuas en espacios
métricos. La definicion de Bowen puede reformularse en un contexto mas amplio, el de
los espacios uniformes, lo que permite genralizaciones no sélo naturales, sino también
interesantes. Por ejemplo, con el enfoque uniforme puede abordarse el estudio de la
entropia de Bowen para endomorfismos de grupos topologicos, estudio con bastantes
antecedentes en la literatura especializada ya que, por ejemplo, la entropia de au-
tomorfimos topologicos de grupos abelianos localmente compactos posee propiedades
similares a las del caso compacto y, para grupos abelianos localmente compactos, la
entropia de Kolmogorov-Sinai puede expresarse en términos de la entropia de Bowen
[8]. La entropia de Kolmogorov-Sinai aparece en algunas situaciones interesantes; por
ejemplo, bajo ciertas condiciones, proporciona la tasa de crecimiento de la entropia
estética de ciertos sistemas cadticos conservativos [5].

En esta comunicaciéon abordamos dos cuestiones relacionadas con la entropia de
Bowen de endomorfismos topoldgicos de grupos abelianos totalmente acotados. Haga-
mos notar que, si a : G — G es un endomorfismo topoldgico de un grupo totalmente
acotado Gy a es su extension continua a la complecion de Weil, G, de GG, entonces
hp(a) < hp(a) (aqui hg(B) indica la entropia de Bowen de /). Nuestro primer objetivo
consiste en analizar cudl es el posible salto entre hp(a) y hp(a). Demostramos que en,
realidad, la diferencia entre ambas entropias puede ser la maxima posible. Para ello
construimos endomorfismos topolégicos de entropia nula cuya extension a la complecién
del grupo tiene entropia infinita. Una pieza clave en nuestros ejemplos la constituye la
propiedad de que un grupo topoldgico posea solo compactos finitos. Resaltemos que
muchos grupos totalmente acotados poseen esta propiedad, en particular los grupos
dotados de la topologia totalmente acotado mas fina: la topologia débil asociada a
la familia de todos los homomorfismos del grupo en la circunferencia unidad T (la
topologia de Bohr) [4].

En segundo lugar abordamos el estudio de la clase & de los grupos topolégicos que
no admiten endomorfismos de entropia infinita, asi como el de la clase €y de los grupos
topoldgicos con la propiedad de que todo endomorfismo tiene entropia nula. Entre
otros resultados, probamos que: (1) un grupo abeliano conexo y compacto pertenece a
¢ si, y s6lo si, es finito dimensional, (2) la hipdtesis abeliano no puede suprimirse en el
resultado anterior, (3) todo grupo topolégico abelian compacto y totalmente disconexo
en la clase € tiene peso menor o igual que el continuo, y (4) la clase €y contiene la
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clase O de los grupos de Orsatti (recordemos que un grupo G se denomina un grupo
de Orsatti si es de la forma G = Hp Zy* x F,, con n, > 0 un ntiimero entero y F, un p-
grupo finito para todo nimero primo p (véase [6], [7] y [3])). Para finalizar comentamos
algunos problemas abiertos
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