JACOBIANAS CON MULTIPLICACION COMPLEJA

SANTOS HERNANDEZ

En 1987, R. Coleman hizo la siguiente conjetura: Para g > 4 hay
una cantidad finita de curvas algebraicas complejas C de género g cuyo
Jacobiano Jac (C) tiene multiplicacion compleja. En 1989, J. de Jong y
R. Noot dieron ejemplos de género 4 y 6 donde la conjetura de Coleman
es falsa. En efecto, ellos encontraron que las curvas

Cr: Y=z —1D(x—-N), y =z@—1)(x-N),

de géneros 4 y 6, respectivamente son tales que Jac (Cy) tiene multipli-
caciéon compleja para una infinidad de \’s.

La finalidad de esta plética es hacer una somera introduccion a dicha
conjetura. Se comienza con el caso de género 1, (i.e), el caso de curvas
elipticas. Un resultado basico es el siguiente. Sea K un campo imagi-
nario cuadratico sobre QQ, Ok el anillo de enteros algebraicos en K y
Cl(K) su grupo de clase.

Proposiciéon 1. Hay una correspondencia uno-uno entre clases de ide-
ales en Cl(K) y clases de isomorfismo de curvas elipticas £ sobre C
tales que End(€) = Ok.

En el trascurso de la platica se demostrara dicho resultado. Estos
resultados se encuentran en [1, 2].

Por otro lado, se hard una revision de algunas de las técnicas que se
han desarrollado con el fin de estudiar la multiplicaciéon compleja de
Jacobianos. En particular, algunos dados en [3] concerniente a carac-
terizar superficies de Riemann de género positivo con Jacobiano con
multiplicaciéon compleja.
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